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[ > restart:

[ > read( i:/mapl e_6/ Quat ernioni/quaternioni.npl6);
[ > wi th(quaternion):

=/ Teorema
= | potesi

| Gli interi M e N siano esprimibili come somma di quattro quadrati di numeri interi.

=ITes

| M N éesprimibile come sommadi quattro quadrati di numeri interi.

B Dimostrazione

| M e N siano somme di quattro quadrati di numeri interi:

>M:=ar2 + b2 + ¢c*2 + d*2; N:=en2 + 72 + g2 + h"2;

M:=a®+b*+c®+d?

I N:=¢& +f +g +h’

| Costruiamo i quaternioni me n, aventi M e, rispettivamente, N come norma:

> m:= quat(a, b, c, d); gnormm;

m:=a+bi+cj+dk

| a’+b’+c+d?

> n :=quat(e, f, g, h); gnornm(n);

n:=e+fi+gj+hk

| e2+f2+92+h2

| Calcoliamo p, lanormadel prodotto dei quaternioni men:

> p = qgnorn(qmul (m n));

p:=(ae- bf- cg- dh)?+(af+be+ch- dg)’+(ag- bh+ce+df)?

I +(ah+bg- cf+de)?

| Comesi puo notare, p € lasommadi quattro quadrati di interi. Serisultap = MN, ossiase

p- MN =0, dlorail teorema é dimostrato:
>is(p - MN = 0);
Il teorema & dungue dimostrato!
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